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10.5. Âûñîòû îñòðîóãîëüíîãî òðåóãîëüíèêà ABC ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷-

êå H. Íà ñòîðîíå BC îòìåòèëè òî÷êó P òàêóþ, ÷òî ∠HPC = ∠BAC.

Äîêàæèòå, ÷òî öåíòð îïèñàííîé îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêà BHP ëå-

æèò íà ïðÿìîé AB.

10.6. Íàéäèòå âñå ïàðû (p, q) ïðîñòûõ ÷èñåë, óäîâëåòâîðÿþùèõ ðàâåí-
ñòâó

p2q+1 = qp + 2023.

10.7. Â âûïóêëîì n-óãîëüíèêå ïðîâåëè íåñêîëüêî äèàãîíàëåé òàê, ÷òî

êàæäàÿ ïðîâåä¼ííàÿ äèàãîíàëü ïåðåñåêàåòñÿ âî âíóòðåííèõ òî÷êàõ íå áî-

ëåå, ÷åì ñ îäíîé äðóãîé. Â ðåçóëüòàòå n-óãîëüíèê ðàçáèëñÿ íà ìåíüøèå

ìíîãîóãîëüíèêè.

Îïðåäåëèòå, êàêîå ìàêñèìàëüíîå êîëè÷åñòâî òðåóãîëüíèêîâ ìîãëî îêà-

çàòüñÿ ñðåäè íèõ.

10.8. Íà äîñêå çàïèñàëè òðè ìíîãî÷ëåíà ñ äåéñòâèòåëüíûìè êîýôôè-

öèåíòàìè:

x4 + a1x
3 + b1x

2 − 2x+ 1,
x4 + a2x

3 + b2x
2 − 2x+ 1 è x4 + a3x

3 + b3x
2 − 2x+ 1.

Îêàçàëîñü, ÷òî a1b2 > a2b1, a2b3 > a3b2 è a3b1 > a1b3.

Äîêàæèòå, ÷òî õîòÿ áû îäèí èç çàïèñàííûõ íà äîñêå ìíîãî÷ëåíîâ èìå-

åò äåéñòâèòåëüíûé êîðåíü.

10 êëàññ. 2 òóð. Âàðèàíò 2.


